
PRIMO QUESITO MATURITA’ 1999-2000: SOLUZIONE DI DE ROSA NICOLA CHE 
ALLORA DOVETTE  CIMENTARSI DIRETTAMENTE COL QUESITO  
 
 

1. Sia f(x) una funzione reale di variabile reale, continua su tutto l’asse reale, tale che: 
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a) Di ciascuno dei seguenti integrali:  
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dire se le condizioni [1] sono sufficienti per calcolarne il valore e in caso di risposta 
affermativa qual è questo. 

b) Posto:  
f(x) = a x3 + b x + c , 

dove a, b, c sono parametri reali con a ≠ 0, determinare le curve di equazione y = f(x) che 
soddisfano alle condizioni [1]. 

c) Dimostrare che ognuna delle curve trovate ha uno ed un solo punto di flesso che è centro 
di simmetria per la curva medesima.  

d) Determinare quella, tra tali curve, che ha il flesso nel punto di ordinata – 4 . 
e) Fra le curve suddette determinare, infine, quelle che hanno punti estremanti e quelle che 

non ne hanno. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



Soluzione: 
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3) 
Calcolo del punto di flesso: 
 

( )

( )

( ) ( )








 +==

⇒≠






 −−==⇔=

=








 −−+=

2
3a13

0,F0x  flesso di punto unicodell' ascissa è 

0
2

187
0 inoltre e 00

6

2

187
3

"

"

2

a
fxxf

axxf

a
axxf

'

'

 

 
Dimostriamo che F è centro di simmetria:  
Se S è centro di simmetria, una qualsiasi retta per S  interseca la curva in due punti  1P  e 2P  

simmetrici rispetto ad S. Sia  ( )111 ; yxP ,  ( )222 ; yxP ,  ( )βα;S . S  è medio fra  1P  e 2P  quindi (1) 
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=β . Dalla (2) si ha  ( ) ( )212 xfxf +=β = 

( ) ( )11 2 xfxf −+ α . Questa relazione deve valere per qualunque ∈x  al dominio di ( )xf  
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Nel nostro caso α =0 e β = 
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313 a+
. Per cui la relazione da dimostrare diventa: 
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Una tale funzione ha come dominio R, non presenta asintoti orizzontali, nè verticali nè obliqui, 

presenta un minimo in 
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è sotto rappresentato: 
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Per avere estremanti il delta della derivata deve essere maggiore di zero cioè: 
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Equivalentemente non si hanno estremanti se: 
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