Asintoti
Consideriamo una funzione f(x) aventeil grafico

vyl con un ramo che si prolunga all’ infinito e un
H~ purto P(x,y) su di es®, seesiste unarettatale che
P la distanzaPH dal grafico tende a zeo al tendere
| e di Pall’infinito si dice te questaretta éun

asintoto della funzione. Nella figura sono
rappresentati il grafico di unafunzione el un suo
asintoto.

Gli asintoti posonoessere di tre tipi verticali,
orizzontali e obliqui.

Se per unafunzione f(x) si verificache:

lim f(x) =« O larettadi equazione x=c eun asintoto verticae della funzione.

Infatti in questa eventualita la distanzadell aretta dal grafico € |x-c| che tende a zeo

guandoP e quindi y, cioé lafunzione tende all’ infinito, perché x tende a ¢
Nell’ipotesi incui |jm f(x) =1 O larettadi equazione y=I e aintoto orizzontale

X > 00

della funzione.
Sesi verifica de |jm f(x) =~ O lafunzione puo avere un asintoto dbliquo del tipo

X > 00

y=mx+q,
dove m=|im @

€ a=[imlf()-mx.

X > 00

In questo caso anche se esiste il limite, la funzione non sempre ha un asintoto
obliguo, le funzioni razionali intere godono d questa proprieta.
Esempi
x> +1
X2 -1
Gli asintoti verticali sono daricercare mediante i valori che annulanoil
denominatore, cioé 1 e —1.
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Dato che |im X+l

X1 X2 _1

Determinare gli asintoti della funzioney =

=, laretta di equazione x=1 € un asintoto verticale della

funzione;
lo stes si verifica df ettuando il limite per x che tende a—1 (x=-1 & asintoto
verticale);

2
. + . . N . .
considerato che |jm X2 1:1 O larettadi equazione y=1 e asintoto orizzontale.
X — 00 X" =
. . . . . X3 +1
Troviamo ora gli asintoti della funzione y = = 1
X

Non vi sono asintoti verticali in quanto il denominatore non si annula mai;
Per il fatto che



X2 +1
lim

x-o X% +1
la funzione ha un asintoto dbliquo del tlpo y=mx+q,

+1 X +1
ora m-llm E—ll—l
X-e x2 xox3 b X
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I’ asintoto ha dumque equazione y=x.



