Studio di funzione

Per eseguire o studio di una funzione esuccessvamente tracciarne il grafico bisogna
sviluppare i seguenti punti:

* dominio ocampodi esistenzg;

* intersezioni con gli asg;

» segno dellafunzione;

e Simmetrie;

e asintoti;

* crescenza deaescenza, massmi e minimi;

e concavita epunti di fles;

Eseguiamo lo studio della funzione
y =x*'=2x?
dominio o campo di esistenza:

lafunzione esendo razionale intera edefinita Ox OR;
intersezioni con gli assi:

per determinare le intersezoni con |’ asse delle x bisognarisolvere il sistema
%"yi )(;4 ~2" heha per soluzioni (0,0) , (-v2,0)e(+/2,0);
le intersezoni con I'assxe delle y si determinano risolvendo il sistema
S{( i )(;4 - che ammette cme soluzione (0,0)
Segno dellafur?zione:

il segnosi trova risolvendo la disequazione
x'—2x2>0

le aii soluzioni sono x< -+/2 e x>+/2, lafunzione épasitiva per questi valori,
& negativaper -+2<x<0 e 0<x<+?2;
simmetrie:

dato che f(x)=f(-x), la funzione esimmetricarispetto all’asey (pari);
asintoti:

lafunzione, esseendo razionale intera, non ha asintoti,
crescenza, deaescenza, massimi € minimi relativi

gli intervalli di crescenzasi determinano imponendo la derivata prima maggiore
d zero,



y'=4x° - 4x

y>0
4x3 -4x>0
le soluzioni di questa disequazione sono —1<x<0 e x>1, la funzione quindi cresce
per questi valori, deaesce per x<-1 e 0<x<1,
di conseguenza—1 e 1 sono dei minimi relativi, 0 un massmo relativo;
le ordinate sonof(-1)=-1, f(1)=-1, f(0)=0;
Concavita epunti di flesso:

bisogna imporre la derivata seconda maggiore di zero

y'=12¢ - 4;
y">0;
12x* -4 >0 haper soluzioni x< —? e x>§, per questi valori la funzione
volge la oncavita verso I’ alto, per —? < x<§ lavolge verso il bas9,
X = —? e x:§ sono punti di flesso le cui ordinate valgono
B, B

f(—??’) e f(é’).

Mettendo insieme tutte le informazioni trovate, si puo tracciare il seguente grafico







